
�������������������������������	
�����������������������������������������������������������������������������������������������������������������������

�

��

��

��

�����������	
����
��
��



��������	
��������

��

��

�������

�����������
�������������������������	� �!����������!"�������#�����$����%#�&�����'�'���(������)����	�*��+�������!,�-���*,������"�

��.������������'�"��)����	����������!/	
���!"�������#�����$����%#/	
��0�1��2�%���(������������!3��&4����3���(��'��5$����6�����,	��7"�#�'

��'��5$����0�1�8��%#��9��+� 	���������������������-������!��������":��	$��3����0��;����"��.�.�#�<'�����5$��"�=>��%��0�(�����?����<'��'

��0�1����"��@��#���!������"*�+���?#�!����1'���������:�����0	�1�!�."�0����A�
%#����B�C��#������D"�'�����E�'�?�����!F�����#�0����+���������

A�?��������"���5$��"�'� ��G$���������!"���GH�B�	�#� 	�����������������"����I	2����	��+�0�1����"�J"�'�����"�K���*�E�3�!,�-��������,�L������

'�M	?����N,�E��#	�4��������!����"��"�0��
�����O2��6�����������*��0�1�!F���+��

���������	
��������������������	� �P�Q������������P�����'��5$���P�'��5$��,	��7"�#���P�����O2��6����������

��

��

���	
��
��

����"���M'�1��?��!E	#�����R�L��!"���"�+��

������ !����("��)������������ ��$�+��

�0�S�:����?��T�2�0�$�:�����M'�1��"� U�V��� ��� W�R�
�����"����	�"

����,������%#�!"���@���9�� 0�$�!"�����0�$��'��������"�6�$��9+��!"

6�$� *���� M	�� ��� ��$� �'�� �2��X#� �����?�	$� ���� +� �$����

� ��� 0�S� ����6�$��&��#��� �1�"� 6������� =�	Y� !"� �9� R�-���� �� �

���$���+��

��

� �

� �

��

��

��

��

�����	 4321

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

4
1

4
1

4
1

4
1

3
1

3
1

3
1

o

oo

oo

oo

o

oo

=



















= ����

��

��

� ����� ��� 0�S� �$�� U� 0�$� ��?��� ��� WZ�'���(����� �?��*���� !"� M'�1�

������!"���������"�0�S������$����%#�&�����'[���������������B�C��

\�]��?�@��!^��

*�EB��C����� ����.F�@��B������� ���������"�	 ��	 o≥�� ���

A�?�����8��%#���������2��X#������_������"�+����?��T�2`��

��
��	 ��� ����
�

∈≥= ���

����$����%#�����!/	
�����������,'���#�������3����������������������������������������������������

��	
���

�����!/	
�����������,'���#�����$����%#��������������M'�1��"��	�

'��������������������������������������������������������������������

�
 �	� ���

#�����$����%#�����!/	
�����������,'������������������M'�1��"��	�

�����!/	
��� �������'�"���
����1�"� ���9� ���!��
� ���� L��=���

�'
� ≠���?�@�+��

����-�R�
����3�Q���������3&�����'�3$������'��5���,	��7"�#�'�6��

��/�N�#�#�!"�I	2��2��X#���_����'��5$��������=`��

=∞<=< ��
�

� �	���	 �������

��∑∑
∞

=

∞

=

===

11 �

�
�	��	�

�
�	� �
�
�


��� ���

��
�P�O��������#����'���a�����9�0�(5������

��

���� �

�

o �

 [
 D

ow
nl

oa
de

d 
fr

om
 ir

st
at

.ir
 o

n 
20

25
-0

6-
03

 ]
 

                               1 / 9

http://irstat.ir/andisheyeamari/article-1-708-en.html


����������������
������������ ����������������������������	���������������������������������������������������������������������������������������������������������� �

�

�

������������������
�
�

� �	��	���	 ������ ==< ����

�������������������������∑
∞

=

×=
1�

�
�	� �


���

��������������������������������������������������=< �

� ��	 �������

�����( )22
���
�
�
�
 �	��	��	� �������� −=��

������∑∞
=

×==
��

�
�	�

��
�	�

�
�	�

�
�
�

����

�
����

����∑∞
=

×==
��

�
�	�

��
�	�

��

�
�


��	
� ����� ����

� !�� ��?�� !E	#
�
�
�
 �	��	�

�
�	� ����

��

�
==

=

�
�

1

o

��

�������#�����$����%#���(�������
��!"�����!/	
���������M'�1��"�

��������	�����!/	
����������'�"����
�*���+��

�������� ������ ���"� �.��*,��� ��	� ��GH��� B�	�#�  �*�L�� ��5$��"

U:��	$��� W�������� !/	
������'
�� �!/	
��� �����������O��

� ��b2*�%Q'���0�	"�� ����� '	� �	b/� O���

�	 
�� ���� U−=��*��+��

� ���L��7"�?��3������ ���"� �2��X#�����?�9�2�������B�	�#�  	����

��GH��5$��"�'���G$���������!"��U����������cS�E�W3��'�cGE�R�
���

GE� ���"� ����$� ���%#� ��(������"� ��5$��"� � �������� !/	
��� !"� c

� ��G$� �������� ��� M'�1� 0��d�H� ���@�� �D"�'�� �"� 0�1� !����*��+

��?d
�3R�
���� ��?#�:��	$��� 	������������������"���'���(����

�!�2�$����C����"���	�������:��!"���������"�����$����%#�&�����'

*��+��U7E����!"���Z���3���[����'���e�����?��!%E����W+��7E������

�\��� 3f��� ��,��� ���"� O���!/	
��� ��� ������ ���%#� ��(����

�������
��������!/	
������M'�1��"��������!/	
�������������'�"

��������������!"�gaDY���9�	"�#�*�#����*��0�1��2�%�+��

����,����!.h@��B��C�����.F�@��!"����9����:�d����O���'���.��*,��

��	������)�*��0�5��0��1��+��������!,�-��!�1G$����	��A�
%#��"����"�

:��	$��� ��������� 3� !"�2�%�� !����� '�� ��(���������'��5$� '

�8.�i�����$����%#������!/	
���!"�������#)����	������������'�"

��(�����������!/	
��������HA��� +��$���!"� ���N.D������!�������

� B�	�#�  	����� ��������� ���"���G$� '� ��5$��"� �������� !"� ��GH� �

�U�cS�E����������WA�������A�
%#�+�B��1�!,�-�R�L�����������"���

��;����"��.�.�#�<'��!"����9�=������!��*��0�1���S����	��������0

��"� �@��#��� R�
/�� �"� �?���� <'�� !"� '� ��5$��"� =>��%�� 0�(��

����O2��6������0��;��������*��!�2�$�6��������+R�L��!.
E���������

��2��X#�����6�$�������������'��5$�!�����!"���	#����0�1�!F����!�

�:���(�@�1�'� �#����"��'�����%#���(�����!�����'� ��$��'�

������"���� 0��1�� +����� ��� 0�1����"�J"�'�� !��*�� ��S� !"� 6�>

�I	2� 7"�?�� ��� 0�1� !F����J"�'�� ��� ����?�� '� �#� 0��� ���@"� !,�-�

�!��0�	"*��!�2������!"�f�������,������"+��

��

������������������������������

��������?��T�2� 	������	 o≥�� ����5$��"���GH���B�	�#��

�*�L�U:��	$��W�1�"��+A�����=�	Y��9����`�� �

� �!�"�:��	$��� 8����� ������ ���"��	 o≥�� �����b2� �"

*�%Q'��R�-���� R�
���� '	��� 3� ����'��5$� '� ��(��������%#

����� !/	
��� ��������,'�� �#� ����$�������� �"� ����� ��� M'�1	�

����� !/	
��� ������ �'�"���
�� U��?%�
�
 �	� �� � W�����"

��� 
� ⊂�3φ=
� �� I'�	 
�� ����	 U−=∈��

������!"�'
� ≠��'�
� ���� L��=�3�*"�j�������5$��"�J"�'��

	1�����+��

��
�


�

�
�
 ���

��

	�	��	�� ����� ∑
∈

+=��

∑ ∑
= ∈




+=
�

� ��

�
���	�	��

�
	��

�

�
�
�

���

�

�
��

�

��

∑
∈

+=
�

���
�

�


�	�
�

��

��

	�
�

	��
���

�������� ����

��9����!�
�
 	�� �R�-����R�
�������$�:����M'�1��"��������	�

���������!/	
���!"����U!��,����'�"�����
���W*��+��

��

�#�$%	����I	2�J"�'��=��j�����"���"���5$��"�!D"�����������,'������

� 	�����*�Y���!"�!E	#��"������A�?�����*"�j+��

��

∑

∑

∑

∈

+

∈

+

∈

+

+

+

=

=∈∈∈

==

=∈∈∈

==

∈∈∈=

=∈∈∈=

+==

�
�


�

�

�
�


��

�
���	�

�����

��
	

�����	

��
	

�����	

�����

	��
�
	��

�

���������

���

���������

���

�������

	��������

���

�����

�

�����

�

����

�����

�

112

1

112

1

11

11

1 1

L

L

L

L
o

 [
 D

ow
nl

oa
de

d 
fr

om
 ir

st
at

.ir
 o

n 
20

25
-0

6-
03

 ]
 

                               2 / 9

http://irstat.ir/andisheyeamari/article-1-708-en.html


�����������������������&'������(�)�*�������
�+�,��������������������������������������������������������������������������������������
������������������

�

-!

R�����"���	∈A�����`��

∑
∞

=

++=
0

11
�

�
	��	�� �
�

��� ����

������∑ ∑∑
∞

= ∈

∞

=

+ +=
10

1

�

�
��

��
�	�

�

�
	�� �

�

�

�����������������

������∑ ∑∑
∈

∞

=

∞

=

+ +=
�

�
�

�� �

�
���	�

�

�
	�� ��

10

1��������������

����������������
�


�
�
 ���

��
	�	�� ��� ∑

∈

+=���������������

� N�#�#� ��
�� !"�'��5$� ��5$��"� !D"���� ���"� ��� 6����	∈��'�

�≥���"�!A��'9����*�+��

∑
∞

=

++=
0

11
�

�
	��

��
	�� �
�


��� ����

∑ ∑
∞

=

+

=



=
0

1

0�

�
	��

�
�

�
�


�
�

�
�������������������

��������∑ ∑∑
∞

=

+

=

∞

=

+ 


+=
1

1

10

1

�

�
	��

�
�

��

�
	�� �
�


�
�

�
����������������

��∑ ∑ ∑
∞

= = ∈



+=
1 1�

�

� ��

�
���	�

�
	��

�
�
�


��
�

�
�������������������

∑ ∑∑
=

∞

=∈



+= �

� �

�
���

�

��
	�	�� �


�
�


��
�

�


1 1
��������������������

��∑ ∑
= ∈




+= �

� ��

�
���	�	��

�
�
�


���
�

�


1
����������������������

�����"�!kD"�����?d
�����������������*k"�j��k���=�	kY�!k"��'��5k$��k,	��7"�k#���5k$� �

�	1���+��

������������������������������∑
∞

=

++
=

0

11

�

�
	��

����

�


�	�
� ��� ����

∑ ∑
∞

= ∈

+=
1

1

� ��

�
���	�

���
	��

�

�
�
�


�������������������������

�∑ ∑
∈

∞

=

+=
�

���

��

�
���

�

��
	�

�
	��

� ����
1

1��������������������

��∑
∈

+=
�

���
�

�

��

��

	�
�

	��
� ������ ���������������������

����:��	$���!"�!E	#��"�!��,���������������k-��'���k������������"�E���������	"�

�?�@���	E	��>�"�+*��B����A,�=��j������"�?"+��

�?
Q��A,���5$��"�J"�'�U�W�����=�	Y�!"��������	�A�@�+��

�

�

�
�
 ���
��

	�	��	�� ��� ∑
∈

+=��

∑ ∑
= ∈




+= �

� ��

�
���	�	��

�
	��

�
�
�
�


��
�

�
�

1

�����

∑
∈

+=
�

�
�
�

��

���	�
�

	��
�

	�� �������� ����

��

�����!.h@��B��!"�:?��U�W��A�����H�����+�����&��#������k�����R�-����R�
�

*����?]��+��

�����	 4321

0
3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

4
1

4
1

4
1

4
1

3
1

3
1

3
1

o

o

oo

oo

o

oo

=



















= ����

��

��2������"�����$����%#���(�����������!"���������"[����B�C� �

������ �����\��U������� �������'�"\� W�������� ��� M'�1� �"Z��"��

���Q�2��=	�3�	�
�
=���'�	�

�
=����� ���"-�����

���������
������ ==< ���A�?��!��������+��

� A,� !"� !E	#� �"�T�2� '� ����	 21o=��� ����,'�� ���,�
���� ���"�

�����������������������9����*��!"�����=>��%��0�(��A��'+��






+=
++=
++=

1343
1

0343
1

234

2344
1

0344
1

4
1

134

2343
1

1343
1

3
1

034







��

��

����i�H��$��� !"
8
5

034 =�3��
�

�

���
=� '� � �

�

�

���
=��

��	1����BY���+��

&4�����0�(��=>��%���











++=
++=

++=×+
×+×+=

1343
1

0343
1

8
3

234

2344
1

0344
1

2
1

134

2343
1

1343
1

8
5

23402

13401034034034 00

���

���

����

�����

��

��

� ����-�431
96
137

034 �==�3� �����
�

�

���
�==��'� �

���
��

���

���
�==��?�9����*��!"�� +����%#���(���������"�?"

����!"���������"� ����$��[���������������B�C� �\����M'�1��"� �

�����Z��"��"�����
��

���

���
�==�*����+��

��

 [
 D

ow
nl

oa
de

d 
fr

om
 ir

st
at

.ir
 o

n 
20

25
-0

6-
03

 ]
 

                               3 / 9

http://irstat.ir/andisheyeamari/article-1-708-en.html


����������������
������������ ����������������������������	���������������������������������������������������������������������������������������������������������� �

�

��

�A,�6'��!D"��������6'���'��5$=�	Y�!"��

∑

∑

∈

∈

+

+=

�
�


�
�
�
�


��
���	�

��
���	�	��	��

��

���

�

�

2

2 2

��

��

0�1�!�1	���!���=>��%��0�(���!"���?���















++
++=

++
++=

++
++=

�

�

�

�

�

�

��

�

��

�

��

�

2
1343

12
0343

1

1343
1

0343
1

8
32

234

2
2344

12
0344

1

2344
1

0344
1

2
12

134

2
2343

12
1343

1

2343
1

1343
1

8
52

034

2

2

2

��

���

��

���

��

���

��

��

���$� ��� +���-�� 0�(��� B�� �"�515
173
9532

034 �
�

==�� ��*�"� �

��9���+����"�?"��&�����'�������!"���������"�����$����%#[����B�C��

�����������\���������M'�1��"��Z�"�*���"��"��`��

���
�	�

����

���

�

������
���

�
==−= ��������

����0���5��!���	D��
���?�����-��!������A,����0�1����"�U�W����"

�<'�� �.�.�#=>��%�� 0�(��� B��*�� ��>	l� +�*�E��1'�� !F���

���#	�4����=������ ��� 0��;��� '� ��@��#����'�� �"�R�
/�� �"��?���

A�?�����B
/�m��l����"+��

���?���*�%Q'���b2� �"�:��	$��� 	�����������������"���@��#���

A�?�����8��%#���������������"���+��

�( )
�
 �	� �� =������������3����������( )

�
 �	�  =��

( )�� ����
�
 �	�=������3�����( )�� �

�	�
�

�

�� =���������

� R��� R�-���� R�
���� &��#��( )	��� =�!�2�$� �)�� ��� ���'�

���&��#���'������"��A�?������2�%��=�	Y����"�����+��

&��#��7"����� ������!/	
��� ���R�-�������,�
���� ���B�5������

!"�����!/	
�������*��?%�����

���	 ∈�������( )	��� =��

�"�����	��������B�5�����	������!;,	��M	
��������,�
����R�-�

�����!/	
���������!"������!/	
��������*��?%���

��	∈������





= ∑
∉∈ 
� ����

	���
�

��

�J"�'���$���n;��*�E� '� ����&��#��� ��� ����� 0��;���B�,�"

��"��?����&��#���!����A,�����A���$����!����&��#����7"���������

A�?������2�%��+�B��1�&��#��������"������!;,	�����%#���������-�

�������� ��� =�Ca���� 0�	"� ���� �
�
%#� !���#���-�� &��#���

UB�@���H�W�*�����!��7E������Z���3���[����'���e�����0�1�8��%#

���+����O��A��	$�����#���-��&��#������&��#�������+���

���������( ) 1

0

−
∞

=

−=


== ∑ ��� �������
�

�
	�	��

���	 ∈����

�9� ��� !��� ��%"�� �"� !���&��#��� ����2��X#� ��_��� '� 0�	"� � �

���� ��� ������ ���%#� �����*+� ��?�� !E	#��	]� !��0������

�-���&��#��� 0o�'� ���� *�� :�� ��� ��
���G,����GH� V	�%��

�!E	��>�"�&��#���1�"���+��

� � .� "�:��	$��� 8����� ������ ���"���	 o≥������b2� �"�

���?���*�%Q'�R�-����R�
����&��#���'�( )	��� =�R�
���� 3

� ��,'����������� !/	
��������� ����'��5$� '� ��(����� 3����%#

����� !/	
��� ������ ��,'�� �#� ����$������ ����� ��� M'�1� �"�	�� �

����� !/	
��� ������ �'�"���
�� U��?%�
�
 �	� �� W����"�

��� 
� ⊂�3φ=
� �� I'�	 
�� ����	 U−=∈��

������!"�'
� ≠'���
� ���� L��=���5$��"�J"�'������"��?���

&��#��=�	Y�!"���	1����*"�j�����+��

�������������������������������������( ) ��
�
 �	� ==��

�����������������������( ) �����
�
 �	�

��
===

���

( ) ∑−
=




−+==
�

�

�

�

�

��
�	�

� �
�

�
������

�


��� �������

�≥���
������������������( ) ��������� ��

�	� �


�−
−== �����

� �

� #�$%	�� ��R�
���� !����� ���"� ���&��#��� �"� �?���� !D"��� ���"�

A�?�����*"�j���������,'��+��5$��"�!D"�������$���!"��

�


�

�
�
 ���

��

	�	��	�� �� ∑
∈

+=��

��9����*��!"������@��#���!D"��+��

��������� +=⇒��������� =− ���

����� =−=
−��⇒������������

������A,�J"�'�����0��;����"�������(�����&��#�������������,'���#�����$���%#�

������!/	
����������������������M'�1��"�	�������!k/	
������k����'�k"�

 [
 D

ow
nl

oa
de

d 
fr

om
 ir

st
at

.ir
 o

n 
20

25
-0

6-
03

 ]
 

                               4 / 9

http://irstat.ir/andisheyeamari/article-1-708-en.html


�����������������������&'������(�)�*�������
�+�,��������������������������������������������������������������������������������������
������������������

�

-/

�������
����"��"�"�*��`��

������� =− ��⇒������ +== ����

���������������������� 2
=�⇒�������������

������ !"���?d
��≥�!D"��� ��� ��'��5$���5$��"���� ��� � 6��A,��

!��A��'9����*�"`��

�������� �
�

�

�� ����
�

�
��� +


+= ∑−

=

�

�

��

���������������������∑−
=




+=−
�

�

�

�

�� ��
�

�
����� �����

����"�?"��

∑

∑
−

=

−

=




+=








+=
1

1

2

1

1

�

�

�

�

�

��

�
�

�
����

��
�

�
����

�

��

��

!�� ���� !"� !E	#� �"� !D"��� =��j�� '����� −=�� *��B����� �

���$����+*,�������?
Q�f������A�����`��

��������������� ��
� ��
−=��

������ ���
�� �� +−=��

�A,�����'��5$��,	��7"�#���5$��"�!D"���=��j�����"�A�����`��

���������������� �� �−
−= ����

�������������� �������� �� +=⇒���������������������

*��B����A,�=��j������"�?"+��

� �/� "��� !�� �#�	Y� ��� ��?#� :�!/	
�����0�(�9� A�1�"� !�1���

�0�	"��
����9�!"������R�
������"�'��	∈����-���=
�	���

*��+&H��9�!"�p	"�������"��"��">=<= ������!�����$���

��9���>< ��:������!;,	�� �"���	������"*��+����?d
��������

�J"�'��*,���'��5$�'���(���������"� �6��A,������'��Z�=�	Y�!"��

�?�9����������+��

��
�

�

� ��

��

	�	� ����� ∑
∈

+= ���

∑ ∑
= ∈




+=
�

� ��

�
��	�

�
	�

�

��
���

�

�
��

�

� ����

������������������������������������������><== �
� ��� ���

�≥����������∑
−

=




−+><=
�

�

�

�

�

�� �
�

�
���� �� ���

����7"�?�����8.�i���2��X#�����?�9�2�GH�B�	�#�������������"�!"��

���������'� ��G$���5$��"U�cS�E��������W�������?#���	�������"�f�

� ����$� ���%#�&�����'� '���(�����!����� 0�1��l������!/	
��

���G$��������������� !/	
��� ���cGE� �#� �������5$��"����

*��0�1����"� +�J"�'��7"�?��������� �?
Q����"�&��#����"��?���

0��d�H��.���6'���'��5$��!�����*��>�"�J"�'������#�e�+����

���0�."��!.h@������?��B���@��#���<'���"����+��

&��#��R�
��������R�-�����������("��)�����+���

�����	 4321

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

3
1

4
1

4
1

4
1

4
1

3
1

3
1

3
1

o

oo

oo

oo

o

oo

=



















= ����

� &��#��� ���"� R�
���� I	2� R�-���� �"� T�2�=	3�	�
�
=�3�

�	�
�
=���'����	 21o=����&��#������"�'���

'�














=











=

o

o

o

3
1

3
1

4
1

4
1

3
1

3
1

222120

121110

020100

���

���

���

���

������������������������������














=











=

o

4
1
3
1

23

13

03

�

�

�

��������������

9����*�"��+�&��#����#���-��"�*���"��"�`��

�������������������������














=−= −

8
11

3
2

8
5

2
1

3
4

2
1

8
5

3
2

8
11

1� �����

�A,�J"�'�����0��;����"Z"��!A����������`��

�������������������������������










===

234

134

034
21

�

�

�

���� ���

�������⇒����










=−+=

	�	

���

�	

�
���

�

�

�

� �� ��������

( ) �� � 22
�
�
 	��	�� ������ −=

��

����











=











=

�

�

�

�

�

�

234

134

034

973

253

563

����

����

����

��

��$����%#�&�����'�'���(���������"�?"������!"���������"�0�S�����

[�����������k������k������B�C��\������������k������M'�k1��k"��Z��������k"��"�Nk�#�#�!k"�

���
���

�=��'�����
���

�� =�����?�@����+��

 [
 D

ow
nl

oa
de

d 
fr

om
 ir

st
at

.ir
 o

n 
20

25
-0

6-
03

 ]
 

                               5 / 9

http://irstat.ir/andisheyeamari/article-1-708-en.html


����������������
������������ ����������������������������	���������������������������������������������������������������������������������������������������������� �

�

��

���#	�4����!����"���������*����?]�>�"�=������*�E��+��

�������������������������������������

�����������������

������������� ���!���


����"#$�������������������������������� ���!��������"#�


#�
�%#$��!������ ���$
���

�������&#�

���'���
#��!
���"#��

����
��

���0�/"����:�<	��?�����*���� ��X#�!"���������0�������+��

��

��������������������������������������������q����

\��������������e����������r ���

[�������������Z������������� �

��

�����0��������$��r�'�q�����0�������'�!.#��[�'�\�A�������C���?H��

�!.#��������2���'�"���?H�!"���������"�<	�������$����%#���(����

�0�������M'�1��"���Z^*����-]���

������������<	��*�����$�U0���W���@���R�
�����"��'���������!"�

� 0�(�9��1�"� �	�/�B"�C�����������%#�!"�*����R�-����R�
����&��#��

���������<	������=�	Y�!"�8.�i����3*���

�������	 7654321

1
2
1

2
1

4
1

4
1

4
1

4
1

2
1

2
1

2
1

2
1

3
1

3
1

3
1

2
1

2
1

=





















= ��

oooooo

ooooo

ooo

ooooo

ooooo

oooo

ooooo

��

��

�T�2� �"�=	3���	 ��
�
=�� �3��	 ��

�
=�� '� ����	 	��=����

����"�'�&��#����

�����'














=











=

oo

o

oo

4
1

3
1

3
1

2
1

555251

252221

151211

���

���

���

���

���������














=















+
+
+

=











+
+
+

=
4
1
3
1

4
1

3
1

5453

2423

1413 o

o

o

oo

��

��

��

��������

��

9����*�"���+�&��#���#���-��"�*���"��"�`��

�����������������














=−= −

9
10

3
1

9
1

9
4

3
4

9
4

9
2

3
2

9
11

1� �����

��

�����0��;����"'�A,�J"�Z��"�$���!A�����`��














=














=




























==

12

12

12

5

2

1

18
7
9
5
18
5

4
1
3
1

9
10

3
1

9
1

9
4

3
4

9
4

9
2

3
2

9
11

��

��

��







��

o

��

�������������������������������������














==

12

12

12

5

2

1
2

��

��

��

�

�

�

�����

!����� ��� R�
����<	�� !�� ���!"�� ��?H���"U��!/	
��� !"

������	 ��
�
=���"�� � W� ��2��"� !.#� ��� !�� ���� ��� B�C� U�!"

� ����� !/	
����	 ��
�
=���"��� W� ����� ��� M'�1� �"Z�

�"��"
�

	

�
��

=�� � 0�	"�� �����$� ���%#� ��(����� '��9

�"��"
��
��

��

�
��

�==�� ���*�+��?��!E	#��A��!�������R�
���

������ ���M'�1� �"�<	��!�Z�!"� �� ��?H���"����%#���(�����A�� '

��9������$�����5�"���-���*����,������"����9��!��<	���"�M'�1

����������������e����"���?H�!"+��

��� �l����0��;����"��(�A,��'��5$��,	��7"�#�!"�p	"���!D"�����Z��

A����`��

�



















−
−+

−
+
−
+

=−= −

�

���

�

��

�

��

��

�

���

�

��

�

��

�������

2

2
6
12

3
1

2

2
3
1

3
4

2

3
6
12

3
2

1

4

6
4

4

�

����

&H��!/	
��� ������ �#� ����$� ���%#� �'��5$� �,	�� 7"�#

������	 ��
�
=����������B�C� �������!/	
����	 ��

�
=���"� �

���������M'�1Z��"��"���"�*�`��

�

��

��
�

��
��

�

�

�

�

�

�

�

�
�� −

+
=���

���N@kk��"��9������k�$�m�5kk���k"�����������kC�'��o=�������kk���

"�������(�����!��9����*�+��

041
4 27

28

0

2

2
3
1

3
4

2 12
�==





−
+=

=�

�

��

��
�

��
�

��
���

 [
 D

ow
nl

oa
de

d 
fr

om
 ir

st
at

.ir
 o

n 
20

25
-0

6-
03

 ]
 

                               6 / 9

http://irstat.ir/andisheyeamari/article-1-708-en.html


�����������������������&'������(�)�*�������
�+�,��������������������������������������������������������������������������������������
������������������

�

-�

���#	�4����!����"���������*����?]�>�"�=������*�E��+��

(���)������

�������#�����������������������

�����������!����)������

���������������

*��$������)����*�


��"#$����)����
�

��
����

���+,��$���������!�+,��$�$���

,)�������

-��-�**����

,)�������
,��*��-��

�

�

 ��!"�#��������������������

�2��X#�����?�9�2�7"�?��������"�������!"���GH�B�	�#� 	����������

����������5$��"�'���G$�����?�	$����cS�E��������+�U�7E����!"��'�e��

��?��!%E���W+�������A,�A�
%#��'�Z�$���!"�cS�E���������"����"�

B���#� :����$� ��� 6������ +�������� !/	
��� !�� ���� T�2� �"����

� !/	
��� '� ��G$� �����%Q'� ���"����������U��� ��� L��=��W�

�'� ��(����� 3��	1� !�2�$� �)�� ��� ��5$��"� �����%Q'� !/	
��� ���"

� cGE� �#� ����$� ���%#� 8.�i�� ����'��5$�������� !/	
��� !"����

������ �'�"�������� !/	
��� ���
�����"� ���
� ≠;��� �"� ����� 0��

�����A,�J"�'���'�Z�?�@��!�����B"�C��+��

�B���#����"�R�-����&��#���:��	$���������0������R�-����&��#���!"

A�?�� ��� B
/� m��l� ���"� cS�E� +� ���"�� �������� !/	
��������

���"��?%��A�?�����cS�E�����!/	
�������������D�:����)����

�!�2�$�9����!���=
�������U�� ��� L��=��W�������!;,	������'

�D!"�p	"�������;Y��"��"�1�"�+&4�M	
������������!;,	���	�

!/	
��� !"� ��G$� �������� R�-���� R�
���� !"� p	"����������������

���A����������C��9�B������'�!�+�� ����������!"�p	"�������!;,	�

�s��� �'�"� ��� ��G$� �������� !"� ��G$� �������� ��� R�-���� ���,�
���

A�@�	���������_#+��

�aL��&��#�����
���RR�-���R�L��[���	��'����D�����"�E��"����'��"

T�2��	 ��
�
=��3��	 ��

�
=�'����	 	��=����!"��:��&��#��

�R�-����cS�E������=�	Y�!"��




→



















++
++
++

=
=

=
��

�
�

�

�
�

��	

��	

o

ooo

oooo

ooooo

oooo

oooo

4
1

4
1

4
1

4
1

3
1

3
1

3
1

2
1

2
1

2

1

1

1

5

2

1

76

43

����

��

�	1����B���#�9����!�A�����`���

����������������


=
1

1

o

o

�����������������������


=
ooo

ooo

o���

��

��














=

oo

o

oo

4
1

3
1

3
1

2
1

�������( )













==

2
1

4
1
3
1

2
1

21 o

o

��� ���

��

�R�L���������"�?"[���cGE��#� ����$����%#���(�������	 ��
�
=��

�������'�"��	 ��
�
=����������M'�1��"�Z�*��0�1�!����+���

��#� ����$� ���%#� ����'��5$� '� 0���� A�
%#� ��	#� ��� ���N.D�� ���

��5$��"� �������� !/	
��� ��� cGE������ B�C� ��� ������ �'�"� �

��5$��"���������!/	
����������3
�3���'�ttt����M'�1��"��

� ���G$� ������	∈�	
�� !������ +�J"�'�� O��� *,��� ���� ��� �

�����A,��'�Z�!"�J-2��?�@���C�"��	��=	C�!"�����E�����������

A�?�����0��;��+��

���!"� ��GH� B�	�#� 8����� ������ R�-���� &��#��� �.�� *,��� ��

� ��5$��"� '� ��G$� �������U�����cS�E�W����#�	Y� ��� ���� !"�

�	1����0������5��������	."�&��#��+��

��������������������������������������( ) 


==
��

�
�� 	�

�o
��

����������������	 ∈�����������


=
�

��
�

�o
���������

��9����!�( )o�3�;Y�&��#�������!���&��#��BY���������,�-����

��� !"���� �"� ��T�2�=
�����U� ��� ��� L��=� � W������ '

���D�����!;,	����;Y��"��"��3&��#�������"��������B�5����

�M	
�����,�
����R�-���������!/	
��������	������!;,	�����

��5$��"�
�
�3�

�
��3�ttt�'���������M'�1��"�� ��G$���������!"�

�=�	Y( )����� L
��

=��'�&��#���������B�5��

���,�
�������R�-����������G$�!"���G$���������?�@��+�*�%Q'���b2

� �"� ���������5�� ��!"�!��0��������G$���������!/	
�������'�

���5$��"���������!/	
��������"���� ��L�=�0�1�:��;#��

*�+�U��7E��U��W��?��"���W�+��

���� ��0�1"�� ��� �� ���"� �����"� �(�@�1�'� ������=���"� �

�&��#������%#��'��5$��,	��7"�#�'���(���������R�-�������$��cGE��#

�������6��������"��"������G$������������M'�1��"���5$��"��������+��

��

 [
 D

ow
nl

oa
de

d 
fr

om
 ir

st
at

.ir
 o

n 
20

25
-0

6-
03

 ]
 

                               7 / 9

http://irstat.ir/andisheyeamari/article-1-708-en.html


����������������
������������ ����������������������������	���������������������������������������������������������������������������������������������������������� �

�

��

����	 321o=������������

















−
−=

1

1

1

1

ooo

oo

oo

ooo

$$

$$
���

��

6	.%�� �$��� !"�������� !�� �	1� ����	o=1�'��	�
�
=��

�����'���5$��"�����	 ��=���?�@����G$��+��?d
���

��

( ) 


 −==
$

$
���

o

o1
21�����3����



−=

o

o

$

$
�

1
��

��

�"��"��#���-��&��#�������"�?"�"�*����

��





−=−=

+−

−

11

1
21

11

$

$
���

$$
���

��

�&��#��?�(��������&��#���'�'��5$��,	��7"�#����#����%����$cGE��#��

��������������'�"�
��N�#�#�!"���"��"���"���

�=



=



=

��

��

2320

1310

2320

1310

����

����

��

��
���







−+−
−−+=

+− $$$$

$$$$
��

$$ ��

��

� 22

22

1

12

112

211
22

��

��

��������������������� �� 1−
−= ����







+−
+−=

+− ��

��

�$$� $��$

�$�$
�� 22

22

1

1

1

1
222

�

�
��

��

�����!"�aL�
�

�
=$�����@��#��BY����������1�	�+��

������������



=

− ��

��

� ��

��
��

�
�

�

�

�

�

�

�
���

��������������������������������������


=
�
�

��


�

����

��

� ��#	�4���� !����"������� =������ *�E� ��8.�i�� ����'��5$� �

�R�L�\��*����?]�+��

��
����,�

.�������������!,���,������!,���,�����������

�������,��!,�������������!,�����,���

/������������ ���!��


���/"#$���

*,)���*�0�12�������
���03������,)�������
,��*��
��


#�
�%�/!������ ���$#$
���

�������&#�

��������4��&#�

�������'���4�
#���4!
����4"#��

����������

����

*,)���*�0�12��'�)���(��'��03������,)�������
,��*��'�

���+,��$���������� ���!�+,��$�$���

*,)���*�0������03�������,)�������
,��*����

-��-�**����

*,)���*�0�-����-���03�����,)�������
,��*��-��

*,)���*�0�

$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$$�03���

��

�����0���"�*�%Q'� ��b2� �"� �����"� �(�@�1�'� ������

����	 �� Lo 1=�R�-����R�
����7"�#�'�����("��)����������+��

��� −= ��	 ���� L�����


−=
+==
�

�

	�%

	�$
�	���

'��

�����������������U1=+> %$%$ �� o���������W��




== ������

��

�(�@�1�'��#����"��'�����%#���(����������"*����-]�^���

� A,� ��(����� !D"��� ���������-�	o=1�'��	�� =
�

�

'����	 ��� −= ��� L� =>��%�� 0�(��� !"� 0���� ���C� �������� �

A�����+��

11

000

01010

1

1
000

−≤≤











==
++=

+=

−+

−

=
∑

�	

��

�%�$

���

���

	�	�	�

�

�
��	�	�	�

oo �

��

�9����!��R�
������cGE����"������	∈��"����"��"`���

�����������������%$ ≠���������
�

$

%

�

$

%	

$

%

	
�

��

−

−
=
1

0
��

�������������������������%$ =�������������
�
	

	 −= 1
0

��

���

� ���-��� *,��� ��
�

�
== %$��� 0�(��� =>��%�T�2� �"� I	2�

0	�	 �� =���B�1�!"�=>��%��0�(�����������9���+��





==
−≤≤−=+− −+

oo �

�
	

			

��

�	���

�

�

0

11 11122
��

 [
 D

ow
nl

oa
de

d 
fr

om
 ir

st
at

.ir
 o

n 
20

25
-0

6-
03

 ]
 

                               8 / 9

http://irstat.ir/andisheyeamari/article-1-708-en.html


�����������������������&'������(�)�*�������
�+�,��������������������������������������������������������������������������������������
������������������

�

-2

�����0�(�k��B�����"���������k-���'����k?"�7k
E��k"	��p�k1�'�o=
0
���

!D"�����

��
�

�

		
	

�
��� 	���

2
1

1
11 22 +

=
−+ −=+−∑��

�������������������������
�

		
		 	���

� �

��
�

+
+ −+=−��

"� !� ��?"� 7
E� �"� !�� 0��9� *�� ����� ����-�� �'�	�!"�*��� �

A��'9���`��

∑∑
−

=

+
−

=
+ −+=−=−

�

�

�

��

�

�

�
�

	

�
�

��
	

	

�

�� ������ ��
�

��

���-������� ���C� '����E�=��.
/��
�� �"�	 =p�1�'� �o=����

�0�(���u�H��9����*��!"�����=�	Y�!"�+���(������(���=���/�!"

*,��� ��� �����"� �(�@�1�'� �#� ���"� �'�� ���%#
�

�
== %$��"��"� �

�"�*���

�	∈��������������� 	�	�	��
�	�	 −−== 2
3
1

0��

�*,�����%$ ≠�T�2��"�0�(���u�H�
$

%
=λ�"�*���"��"`��

��

���

λλ
λλλλλ

−−

−−−+
==

11

121
0 �

	���	

	�	
$

�	
����

��

Q� ��� ���"� �?
∞→�� *,��� ��� �%$ <����-�� �

$%

	
�	�

−
=
0

���$�����+��


��0�1�*"�j� �2��X#�����?�9�2� ���"���� �������@"� ��� !����	D��

� *�U7E���U�eW���?�"� ��� +W������"� �(�@�1�'� ������ ���"��

� ���%#� ��(�����$� ������"� cGE�!"��������o� ���������

*,��%$ =�"��"���"�*�����

���	� 	�	� �	 −=
0

��

!�������"��!��������	#�������%#���(������$�cGE��#����!"������

 a���� ���
00 	��	 �� −��	��"� !� *���'9+��(��� =���/� !"�

������� !/	
���:��;#� !"�cGE� �#� ����$� ���%#���(�����cS�E��

*��!�2���A�
%#+��

��'��5$��,	��7"�#��?
Q����%#�$�cGE��#����!"������o�����������"

�����"��(�@�1�'�?�����I�Y�����=>��%����+��

��






==
−≤≤+

+=
−+

o000

0101

00

11

��
�

�

	�	�
�

	�
�

	�

���

�	�%�$�

���

�

� ����

��

��

��

����

��

�

�

�
�$#��

�����������3��	
�����3��[v�3� 	�������������������5�"�<��?��31����9�&���;?����
5���V����*�"�#�0�(5������

�#��5)2���6����)+���789���������!&�����������&'����&����&�����(�.)����(�!:�����;�(<�

���� �=�� �==-
���� �7>>�� ������!&����� ��� ���&'����&� �������� 12�� ?��4�
���6@

��A� .@����2��A�

6=
,�����;�(<�

���� B��=@(2��� �<� ��-� ��
��C�
�+� '<�� �777�� ;��)=-@(��=�� �=� ���)�+� �������(� 
��2=-�� ��� D�=(2����(�

�=-����A����)����&�����������&���)���&�������

�9���?2����?<��<��#��������&'����&��������)������������)$$��&��������/�C�EA��;���)����=����.@����2�)�<�

 [
 D

ow
nl

oa
de

d 
fr

om
 ir

st
at

.ir
 o

n 
20

25
-0

6-
03

 ]
 

Powered by TCPDF (www.tcpdf.org)

                               9 / 9

http://irstat.ir/andisheyeamari/article-1-708-en.html
http://www.tcpdf.org

